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Indicaciones Generales

» Laduracion del parcial es @enoras.

* En este parcialo se permite consultar material alguno.

* Puntaje®60 puntos.

» Toda respuesta debe estar fundamentaBaeden usarse los resultados que
aparecen en el texto del curso, en esos casos debe describirse con precision el
enunciado que se utiliza.

* Numerar todas las hojas e incluir en cada una su nombre y cédula, utilizar las
hojas de un solo lado, escribir con lapiz, iniciar cada ejercicio en hoja nueva y
poner en la primera hoja la cantidad de hojas entregadas

Atencion:

Cada ejercicio esta antecedido por una pregunta obligatoria maroadun asterisco
(*), la cual no tiene puntaje. Para que un ejercicio sea cdoelg pregunta obligatoria
correspondiente al mismo debe ser contestada correctamente. <D dieha pregunta
no es contestada correctamente, el ejercicio en cuestion no se corregira.

EJERCICIO 1 (20 puntos)

\ Pregunta * Dé la definicion déV|=0x ¢ (i.e.M es modelo déx ¢). \

Considere un lenguaje de primer orden del tipo <-;1,1; 1> con simbolos de fungién f
y un simbolo de constante c
Considere la estructuM= < N, Suc, Pred, 0> tal que
Suc: N-N Pred: NN
Suc (n)=n+1 Pred (n) =0 sin=0
= (n-1) si#0

1. Para cada una de las siguientes afirmaciones indique si la afirmac@imeesaco
no. De ser correcta haga la demostracion sobre TEHREtminos Cerrados), de lo
contrario dé un contraejemplo.

a. Paratodolll TERMc, se cumpleM|= f(g(t))="t.
b. Paratodolf TERMc, se cumpleM|= g(f(t))="t.

2. Para cada una de las siguientes afirmaciones indique si la afirmacaimeesaco
no. De ser correcta haga la demostraciéon de lo contrario dé un contraejemplo.

a. M|=0Ox f(g(x))="x
b. M|=0x g(f(x))="x



EJERCICIO 2 (10 puntos)

Pregunta * Sea L un lenguaje de primer orden y gEk. Dé la definicion de={p (i.e.
formula I6gicamente valida).

Considere un lenguaje L de primer orden y tipo <2; 2; 1> con simbolo de predicados P,
simbolo de funciémy simbolo de constante Considere las siguientes estructuras:

A=<Qx<-1>
B=<7<-1>

1. Encuentre una formulgL tal queA |= ¢ yB £ ¢ y justifique su respuesta.

2. Encuentre una formul@alL tal que # y sin embarg@ |= ¢ yB |= .
Justifique su respuesta.

EJERCICIO 3 (15 puntos)

Pregunta * Enuncie las reglas de derivacion correspondientes a la introducg
eliminacion del.

Considere un lenguaje L de primer orden con tipo < 2 ; 1; 1> con simbolo de predicados
P, simbolo de funcién $simbolo de constante

Considere el siguiente conjunto de axiomas:
I ={0Ox=(0="S(x)),

OxOy (P(x, y) - 0="x 00w (y="S(w)) }
Construya una derivacion d€ |-- P(S(Q, 0).

EJERCICIO 4 (15 puntos)

| Pregunta * Sean” OSENT. D¢ la definicién dE consistente. |

Notacion: para una clase de estructli¢a®n tipo adecuado y un conjunto de sentencias
I, escribimoK |=TI", para indicar

ParatodiM e K, M |=T

1. SeaA [0 SENT conocido. Encuentre alglind SENT no vacio tal que para toda
estructurdM € Mod(A) se cumpla qui |=T.

2. Encuentre alguh O SENT no vacio tal que para cualesquiera conjultos,
0O SENT se cumpla quEn(Mod(A,)) |- T y Th(Mod(Ay)) |-T .

3. Seam);, A, O SENT, y defind =A; n A, Pruebe qué&h(Mod(Ay)) |-T y
Th(Mod(Ay)) |-T .



