Practico 1
Calculo 3 - ano 2013

1. Para cada una de las curvas halle una ecuacién implicita y haga una representacién gréfica

indicando, cuando sea posible, su orientacién. a, b, c y d son constantes positivas.
(a) z=at+b,y=ct+d. (b) = acosht, y = bsenht.
(¢c) x =cost, y=0. (d) z = asect, y =btant, t € (—xw/2,7/2) U (xw/2,371/2).
[sol: a) ay — cx = ad — be. b) (z/a)? — (y/b)? =1, 2>0.¢)y=0, |z| <1.d) (z/a)? — (y/b)* = 1]

2. Trace las siguientes curvas y encuentre sendas ecuaciones implicitas. En la primera curva

halle asintotas y en la segunda estudie concavidad paraa =1y b= 1/2.
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(b) x = at + bsent, y =a — bcost.
[sol: a) 25 + 5 = Hax?y?. b) x = arccos((a — y)/b) + \/b* — (a — y)2. ]
3. Obtenga las ecuaciones de la tangente y la normal en los puntos senalados.
(a) x = acost, y =asent, ent =7/6. (b) z =sen2t, y =sent, en t = /4.

[sol: a) tang. y = —v/3z + 2a, norm. y = x/v/3. b) tang. x = 1, norm. y = 1/v/2]

4. Demuestre que para una curva x = f(t), y = g(t) la ecuacion de la tangente en ¢t = tg tiene la
forma paramétrica x = f(to) +Af'(to), y = g(to) + g’ (to). Obtenga una representacién parecida

para la normal a la curva.

5. Bosquejar y hallar la longitud de la siguiente curva plana. [sol: (3 +m)/2]
cos3 t si0<t<m/2, sen® ¢ si0<t<m/2,
xr = =
sen(t —m/2) sinm/2 <t <. cos(t—m/2) sim/2<t<m.
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6. Demuestre que la curva y = zsen ¢ si # € (0,1]; y = 0 si = 0, no es rectificable.

7. Calcule la longitud de arco de las siguientes curvas [sol: a) senh zg. b) 6.]

(a) y = coshx, x €0,z (b) x =cos®t, y =sen’t, 0 <t < 2.

8. Encuentre el radio de curvatura para un punto genérico de las siguientes curvas, hallando los

radios maximos y minimos.

(a) y = x~. (b) x = acost, y = bsent.

(1+42%)3/2, min: 1/2. b) L (a?sen?t + b2 cos? ¢)3/2, min y max: b%/a y a®/b.]

[sol: a) %



