Calculo diferencial e integral en una variable
Primer parcial — Mayo de 2019
Solucién

La version se identifica por el primer ejercicio del miiltiple opcion.

Versién 1. Consideremos el conjunto A = {z € Q /2 < 2} N[0, +00)...

VERDADERO O FALSO

12|34 |5|6|7|8|9]|10
VIF|F|V|V|V|IV|V|V|F

MULTIPLE OPCION

112 |3|4]|5
BI/A|A|D|C

Version 2. Sea f:[0,2] — R una funcién definida mediante...

VERDADERO O FALSO

213|4|5|6|7|8|9]|10
VIF|V|V |V F|F| V|V ]V

-

MULTIPLE OPCION

112|345
E|B|D|A|D

. s 4
Version 3. Se consideran f: Rt - Ry g:RT — R, con f(z) = —32° + Tz y g(x) = st

VERDADERO O FALSO

2134|567 |8|9]|10
VI V|V |F|V|F |V | V|F |V

="

MULTIPLE OPCION

1123 |4|5
BIC|E|A|E

Versién 4. Sea f:[0,1] — R una funcién acotada...

VERDADERO O FALSO

1/2|3(4|5|6|7|8|9]|10
F|V|V|V|V|F|F|V|IV]V

MULTIPLE OPCION

112(3|4]|5
C|IE|C|C|B




Ejercicio de desarrollo

1. La gréfica de f es:

15

0.5

)5 0 0.5 1 15 2 25 3 3.5 4 4.5 5 5.5

-05

2. Tomemos § = 1/5. Veamos que se cumple lo pedido:
Si|z—4| <0y x<4,entonces |f(z)— f(4)|=]1-1]=0<1/5.
Si|lz—4| <0yaz >4, entonces |[f(z) — f(4)|=|—2+5-1] =]z —4] <1/5.
3. Probaremos que lirr}1 f(z) = f(4). Sea e > 0, y tomemos 6 = ¢.
T—r
Si|lz—4| <0,z €][0,5]yx<4,entonces |[f(z)— f(4)|=]1-1=0<e.
Si|lz—4| <0, z€[0,5]yx>4,entonces |f(z)— f(4)|=|—z+5-1=|zr—4<d=e.

Por lo tanto,
xel0,5)lylr—4<d=|f(x)— f4)] <e.

Esta parte también puede probarse viendo que:

i f(@) = lm f(@) = 1= f(4)

/05f(a:)dx = /O4f(a:)dx+/45f(a:)dx.

El primer sumando es el area de un rectangulo de base 4 y altura 1, por lo que vale 4. El segundo
es el drea de un tridngulo de base 1 y altura 1, por lo que vale 1/2. Entonces:

4. Separamos la integral como:

g 1 9

5. Consideremos la particion:

Entonces:
S*(fP)—4><1+7><1+—><g+1x1_4+7
o 3 3737373773
1 2 1 1 1 1
Su(f,P)=dx1l+oxotoxo+ox0=4+_.
(F,P)=4x 1+ X od o x o F X +3
Asi:
* 1 1
S (f.P) = S.(f.P) =5 <5



