Calculo diferencial e integral en una variable

Primer semestre de 2018

Primer parcial — Mayo de 2018

5 de mayo de 2018

N° Parcial

Apellido, Nombre

Firma

Cédula

La duracién del parcial es de cuatro horas, y no se permite usar ni calculadora
ni material de consulta. La comprension de las preguntas es parte de la prueba.

Sugerencia: tenga cuidado al pasar las respuestas.
Lo completado aqui serd lo tinico tenido en cuenta a la hora de corregir.

MULTIPLE OPCION (Total: 20 puntos)

Llenar cada casilla con las respuestas A, B, C, D o E, segin corresponda.

1

2

3

4

Correctas: 5 puntos. Incorrectas: -1 puntos. Sin responder: 0 puntos.

Dos ejercicios de desarrollo se encuentran en la pagina 3.

DESARROLLO (Total: 20 puntos)

SOLO PARA USO DOCENTE

MO

D1

D2.1

D2.2

D2.3

Total




Ejercicios: Multiple opcién (Total: 20 puntos)

1. Sea f: R — R tal que:
ar’ +b sixz <1
f(x)_{—m+3 siz>1"

Si f es continua en 1y f03 f(z) dx = 0, entonces los valores de a y b son:

(A) a=6,b=—4
(B) No existen a, b que cumplan estas condiciones.
(C)a=2,b=0
(D) a=0,b=2
(E) a=-3,b=-1
Puede ser 1til recordar que [j" z? dz = de

2. Sean A, B subconjuntos acotados y no vacios de R, a = inf(A) y 5 = sup(B).
Se consideran las siguientes afirmaciones:

I. El nimero h = o — 1 es una cota inferior de A.
II. AC (o, p).

III. Si A C B entonces o > inf(B) y # < sup(A4).

Indique la opcién correcta:

(A) Todas las afirmaciones son verdaderas.
) Todas las afirmaciones son falsas.
) L. es verdadera, II. y III. son falsas.
D) I. y IIL son verdaderas y II es falsa.
) L es falsa, II. y III. son verdaderas.

3. Sea f:[—2,4] — R acotada e integrable. Se consideran las siguientes afirmaciones:
I. Existe una particiéon P de [0,2] tal que S*(f, P) — S«(f, P) < 1/100.
II. Sea P una particién del intervalo [2,4]. Sise tiene que S*(f, P) < 0 entonces f24 f(t)dt <O0.
III. Si f% f(t) dt = 8 entonces existe ¢ € [—-2,0] tal que f(c) > 3.

Indique la opcién correcta:

A
B) Todas las afirmaciones son verdaderas.

(A) Todas las afirmaciones son falsas.
(B)
(C) 1. es verdadera, II. y III. son falsas.
(D)
)

D
(E) I es falsa, II. y III. son verdaderas.

I. y III. son verdaderas y II es falsa.



4. Se considera f(z) = ?g:lb. Si limy—s1 f(x) = ¢ € R, entonces b y ¢ son:
(A) b=1,c=1.
(B) b=1,c=1/2.
(C) b=1,c=1/4.
(D) Para todo b existe el limite y se cumple b = c.
(E) Ningun par b, ¢ cumple lo pedido.

Ejercicios de desarrollo (Total: 20 puntos).

Recordatorio: estd prohibido usar un lapiz para escribir el texto de la respuesta. Unica excepcion:
se podrd usar el ldpiz para trazar figuras. A la hora de corregir, sélo se tendrd en cuenta el
texto escrito con tinta, y todo texto escrito con un ldpiz serd ignorado por el corrector.

Primer ejercicio de desarrollo (10 puntos).

Demostrar que:
1
d 5 <2-=, ¥n>2

Segundo ejercicio de desarrollo (10 puntos).

Sea S C R, S # () tal que x < 10 para todo = € S.

1. Justificar por qué existe o = sup(.5).
2. Demostrar que si « ¢ S, entonces para todo € > 0 existe x € S tal que « — e < z < a. Si
utiliza un resultado visto en el tedrico, demuéstrelo.

3. Sea f: R — R una funcién tal que f(a) =1y f(z) = 1/2 para todo = € S. Probar que
si a ¢ S, entonces f no es continua en .



