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Practico 13

funciones medibles

1. Defina una funcién no medible f: R — IR para la cual f~!({+c0}) y f~!({~c0}) son conjuntos medibles no
vacios.

2. Sean A,B C IR, y denote la funcién indicatriz o caracteristica sobre A como I4. Demuestre que:

a) Tang =14 1p.
b) HAUB :HA"'I[B_HA'HB'
C) HIR—A =1 —IIA.

Demuestre ademds que la suma y el producto de dos funciones simples es una funcién simple.

3. Sean E,D C R conjuntos medibles y f: D UE — R una funcién. Demuestre que f es medible si, y sola-
mente si, las restricciones de f sobre D y E, denotadas por f|p y f|g, son medibles.

4. Sean f,g: E CR — R funciones generalizadas medibles que son finitas en casi todas partes, es decir,
me({x€E/ f(x)=200}) =0y mg({x€E/ g(x)=+o0})=0.

Demuestre que f + g: E — R es medible sin importar cémo se defina f + g en los puntos x € E para los
cuales f(x) =+o0y g(x) = —00, 0 f(x) = —0c0 y g(x) = +00.

5. Demuestre que si f: E CIR — R es una funcién medible y g: R — R es una funcién continua, entonces
go f es medible.

6. Demuestre o dé un contraejemplo:

(a) Si f,g: R— Rson funciones tales que g es continua en Ry f = g en casi todas partes, entonces f es
continua en casi todas partes.

(b) Si f: R — R es una funcién continua en casi todas partes, entonces existe una funcién continua
g: R— Rtal que f = g en casi todas partes.



