Calculo diferencial e integral en una variable
ler semestre de 2023

Primer parcial

2 de mayo de 2023 | 1

Ne¢ Parcial Apellido, Nombre Firma Cédula

Respuestas al MULTIPLE OPCION
1 2 3 4 5 6 7 8

Llenar cada casilla con la respuesta A, B, C, D, E o F segtin corresponda.

Correctas: 5 puntos. Incorrectas: -1 punto. Sin responder: 0 puntos.

La duracién del parcial es de 3 horas y media y no se permite usar ni calculadora
ni material de consulta. La comprension de las preguntas es parte de la prueba.

SOLO PARA USO DOCENTE
MULTIPLE OPCION Total
1 2 3 4 5 6 7 8




Ejercicio 1

Consideremos las funciones f y g de R en R dadas por:

p=rez =0 5
Tomemos la composicion h=go f : R — R, dada por h(x) = go f(x) = g(f(x)).
Entonces:
(A) h(1) =2, h es inyectiva y no es sobreyectiva
(B) h(1) =2, h es sobreyectiva y no es inyectiva
(C) h(1) =4, h es inyectiva y no es sobreyectiva
(D) h(1) =4, h es sobreyectiva y no es inyectiva
(E) h(1) =2, h es biyectiva.
(F) h(1) =4, h es biyectiva.

Ejercicio 2
Consideremos el conjunto A C R dado por

1
A:(—2,0)U{E . neN, nZl}.

Indicar cual de las siguientes afirmaciones es verdadera:

(A) A es acotado superior e inferiormente. Tiene maximo y minimo.
(B) A es acotado superior e inferiormente. Tiene maximo pero no minimo.
(C) A es acotado superior e inferiormente. Tiene minimo pero no maximo.
(D) A es acotado superior e inferiormente. No tiene ni maximo ni minimo.
(E) A tiene supremo pero no tiene infimo.

)

(F) A tiene infimo pero no tiene supremo.

Ejercicio 3
Sean f : R — R definida por f(x) = 2|x—1|—xy P = {-1,0,3,5} una particiéon del intervalo
[-1,5].

La suma inferior S,.(f, P) vale:



Ejercicio 4

tra a continuacion.

Sea f : I — R la funcion cuyo grafico se mues

J;xf(t)dt.

Indicar a cual de los siguientes bosquejos corresponde el grafico de la funcién g.

Sea g: I — R la funcion definida por la expresion g(x)
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Ejercicio 5

Sean f,g:R* — R definidas por f(x) =

El area encerrada entre los graficos de las funciones f y g es:

3



(A) 3 - 6(log(3) +log(2) (D) =+ (1og(3) ~ log(2)

(B) 2 +6(l0g(3) + log(2)) (B) > - 6(log(3) - log(2)
15 5

(©) = +6(log(3) + log(2) (F) ~> + 6(log(3) ~ log(2)

Ejercicio 6

Consideremos la funcion f : R — R dada por
0 six<0
f(x)‘{ x+1 six>0

cuya grafica se muestra en la figura. Indicar cual de las siguientes afirmaciones es verdadera:

f

(A) Ve>030>0 (x| <o=|f(x)—1]<e).

(B) Ve>0Vo>0dxeRtal que |x| <oy |f(x)—1]|>e.
(C) Ve>030>0 (|x| <o = |f(x)| > e).

(D) Ve>0Vo>0dxeRtalque 0<|x| <oy |f(x)-1|<e.
(E) Je>0VxeR, |f(x)-1|<e.

(F) Ve>030>0(Ix—-1| <o = |f(x)| < ¢&).

Ejercicio 7

Se considera el limite lim —————, donde |x] = max{n € Z / n < x} es la parte entera de x.

X—>+00
Indique la opcion correcta:
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x?—|x]? _ (D) El limite no existe

(A) lim +o0

X—+00 2x

2 2
2 112 . oxT—x)T

®) Jim “2E < (B) Jim, = =

X—+00 2x

X2 |x)? X |x? 1
(€) lim — =1 (F) fim — =3

Ejercicio 8

Consideremos una funcion f : R — R continua y sobreyectiva que cumple que:

. f(-5)>0 - f(1)=0
- S(0)<0 r Jim £6)= oo

¢ Cual de las siguientes afirmaciones es verdadera?

(A) f se anula en al menos 4 puntos, y existe una funcién que cumple las condiciones de
arriba y que se anula en exactamente 4 puntos.

(B) f se anula en al menos 3 puntos. Existe una funcién f en las condiciones de arriba que se
anula en exactamente 3 puntos, y para la cual lim f(x) = +oo.
X—>—00

(C) f se anula en al menos 5 puntos, y existe una funcién que cumple las condiciones de
arriba y que se anula en exactamente 5 puntos.

(D) f se anula en al menos 3 puntos. Existe una funcion f en las condiciones de arriba que se
anula en exactamente 3 puntos, y para la cual lim f(x)=—co.
X—>—00

(E) Existe una funcion en las condiciones de arriba que es acotada en (—oo, 0].

(F) Existe una funcién en las condiciones de arriba que inicamente se anula en 1.




