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Ejercicio 1.

(10 puntos)

Sea f : R → R \ {0} una función tal que f(x+ y) = f(x)f(y), ∀ x, y ∈ R.

a) Probar que f(0) = 1 y deducir que f(−x) = 1
f(x) , ∀ x ∈ R.

b) Demostrar que: f es continua en a ∈ R si y solo si f es continua en 0.

c) Demostrar que: f es derivable en a ∈ R si y solo si f es derivable en 0.

d) Verificar que f(x) = ekx, ∀ k ∈ R, está en las condiciones del problema.

Sugerencia: para estudiar la continuidad y la derivabilidad se recomienda escribir f(x) = f(x+ a− a).


