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Problema 1

(1) Para conseguir una densidad se debe tener que fj;o f(x)dx = a/2 +b = 1. Ademas,
E(X)=a/3+b/2=25/48, y resolviendo se consigue a = 1/4y b= 17/8.

(2) De la tabla de Rachas con R = 4y n = 8 se obtiene el p-valor a* = 0, 3124. El estadistico
de Spearman es 75 = 0,2619 y su p-valor a* = 0,268, por lo que a nivel & = 0,05 no se
rechaza la aleatoriedad de la muestra.

(3) La distribucién Fy asociada a f vale 0 para x <0, lenx >0y
Fy(z) = [;(1/4t +7/8)dt = 2* /8 + 7/8x i 0 < & < 1.

(4) Aplicando el test de Kolmogorov-Smirnov para decidir si Hy Fx = Fy o Hj :no Hp, se
consigue el estadistico K.5 = 0,7753 > 0,457, por lo que se rechaza la hipdtesis nula a
nivel o = 0, 05.

Problema 2

(1) log(X1),...,log(Xy)iidN (u,0?), y por LFGN tenemos que i = log([[i; X;)/n es esti-

mador insesgado para pu. Un IdeC exacto para p es Io = [j1— S"ta/\j(ﬁn_l) i+ snta/\j(ﬁn_l)],

siendo s2 = 153" | (log(X;) — f1)2.
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(3) Si = 0,05 con la muestra de estudio, el IdeC para p es [1.388;2.904], con lo cual p < 5
con certeza mayor que 0, 95.
(4) Andlogamente, como s2 = 0,821 para o2 se tiene Inps = [0.359;3.40], y no podemos
suponer que o2 > 36.

Multiple Opcién 1
La verosimilitud es L(0) = (20) ([T, vX;)™!, si 0 < X; < 6%,y 0 en caso contrario. Se debe
elegir el menor 6 que verifique X; < 6%, es decir, = \/max{Xy,...,X,}. Un célculo directo

(2) Analogamente, un IdeC para o es |

permite comprobar que F(X) = 62/3, y el método de los momentos sugiere el estimador v/3X ,,
por lo que la opcién correcta es la F.

Miultiple Opcion 2

o = Py, (min{X7y,..., X,} < k) =1—e "M% y despejando se consigue la opcién D.

Multiple Opcién 3
Se observa que el volumen de la region Ry = {(z1,72,23) € R? : 0 < 21 < 29 < 23 < 1}
coincide con la probabilidad de que tres uniformes en [0,1] indpendientes queden ordenadas:
Uy < Uy < Us. Por simetria tal probabilidad vale 1/3! = 1/6, por existir 3! = 6 ordenamientos
equiprobables. El volumen de Ry = {(z1,72,23) € R?: 0 < 77 < 29 < w3 < 1} es también 1/6.
Luego, el volumen de S = R; U Ry es 1/3, y la opcién correcta es la B.

Multiple Opcién 4
Las variables (Y},)n>1 no son independientes, pues P(Ys > 2k/Y; < k) = 0. La distribucién de
una suma de variables exponenciales independientes es nuevamente exponencial, con la suma de

las tasas, por lo que E(Y,,) = nn—lA = %, y la opcidn correcta es la F.



