Ejercicio 4.2.b

Supongamos a, = ¢- a,—1 + g(n) ¥n > 1y ag = by.
Probaremos por induccién completa que tenemos la formula general:

n
an = Cn . bo + Zg(Z)CniZ
=1

Como caso base tomamos n = 1: Por un lado, por definicién
ay =c-ag+ g(1).

Por el otro, la férmula ¢™ - by + > -

', g(i)c" queda

1
cobo+ Y gli)e' ™ =c- by + g(1)c".
=1

Como coinciden, tenemos que la propiedad vale para n = 1.
Hipdétesis inductiva:
Supongamos que para cierto h natural la propiedad es cierta, es decir

h
ap =" by + Zg(i)ch_i.
i=1

Tesis inductiva:
La propiedad también vale para h + 1. Es decir,

h+1

apgr =" b+ > gli) T
i=1

Demostracién Hipétesis inductiva = Tesis inductiva:

Por definicién tenemos por un lado

apt1 =c-ap+glh+1).

Si usamos la hipétesis inductiva, podemos sustituir a;, por ¢”-bg —&—Z?Zl g(i)ch—?

y asi obtenemos



ap41 =C- boJng hz +g(h+1)

De aqui en mas, reagruparemos esta expresion para llegar al miembro derecho
de la tesis inductiva.
Observando que c-c* = "'y que g(h+1) = g(h+1)-c"T1=("+1) gbtenemos

! bo+Zg I 4 gh+1) =

by + Zc cg(@) - g(h 4 1) - D =

h+1

bo+Zg h+1z



