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EXAMEN — MARTES 19 DE DICIEMBRE DE 2017

Nro examen Cédula Apellido y nombre

» El puntaje total es 100 puntos.
s La duracién del parcial es tres horas y media.

Ejercicio 1: (15 puntos)
a) Dado o = a + bi € C pruebe la siguiente identidad Vz € C:
(z—a)(z —a) = 22 — 2Re(a)z+ | a |*.
b) Halle las raices del siguiente polinomio y dibijelas en el plano complejo:
P(z) = 23 — 42° 4+ 52
JForman un tridngulo equilatero? Justifique
Ejercicio 2: (15 puntos)

a) Pruebe que si una sucesién ¢, esta acotada y otra b, tiende a cero entonces lim,;,—o0Cnby = 0.

b) Considere la sucesion:
sen(n)

a, =
" 3n2

1) Halle limg,—4o0an
11) Clasifique la serie 3% a,,.
Ejercicio 3: (25 puntos)
1. Sean f y g funciones de R en R con derivada continua y F una primitiva de f.

1) Pruebe la férmula de sustitucién para primitivas:

/ﬂM@M@MwZF@@»+C

11) Deduzca la férmula de sustitucién para integrales definidas:

b g(b)
o)) g (z)dx = uw)du
Aﬂﬂ%() l@ﬂ)

111) Halle la siguiente integral definida:

501
/ dx
= tg(x)

2. Halle la siguiente primitiva con el método que le resulte mas conveniente.

/log(w)xgdw.

Ejercicio 4: (20 puntos)

1



2

a) Escriba la férmula general de P, (f, a) el polinomio de Taylor de grado n de una funcién f alrededor
del punto a.

b) Halle Ps(log(x? + 1),0).

c¢) Calcule el siguiente limite:

log(1+ x?) — 22

limw—}O 3
T

Justifique.
Ejercicio 5: (25 puntos)
Sea f: R — R una funcién.

a) Defina maximo y minimo relativo de f.
b) Pruebe que si f es derivable y tiene un extremo relativo en a, entonces f’(a) = 0.

c¢) Pruebe que la siguiente ecuacion tiene una tnica solucion:

sen(z) + 3 =2x



