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Ejercicio 1.(25 puntos)

1. Probar que todos los ceros del polinomio P (z) = z6 − 3z5 + 2z2 + 6 pertenecen al anillo
A = {z ∈ C : 1 ≤ |z| < 7/2}.

2. Probar que P (z) = z6 − 3z5 + 2z2 + 6 no tiene raices en {z ∈ C : |z| ≤ 1}.

3. Calcular ∫
|z|= 7

2

6z5 − 15z4 + 4z

z6 − 3z5 + 2z2 + 6

Ejercicio 2.(25 puntos)
Sea la función

f(z) =
1

sen(1
z
)

1. Probar que f no es meromorfa en C

2. Probar que f es meromorfa en C \ {0}.

3. Cálcular el orden y los residuos de f en cada polo.

Ejercicio 3.(25 puntos)
Calcular ∫

+∞

0

dz

(x2 + 1)3

Ejercicio 4.(25 puntos)
Probar el siguiente resultado:

Estructura local Sea f ∈ H(Ω), z0 ∈ Ω, w0 = f(z0) y f no constante. Entonces existe V entorno
de z0 tal que:
i) f(z)− w0 = Πm(ϕ(z)) para una ϕ ∈ H(V ).

ii) ϕ es inyectiva en V , ϕ
′

(z) 6= 0 ∀z ∈ V y ϕ(V ) = D(0, r).


