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PARA USO DOCENTE

Ej 1 Ej 2 Ej 3 Ej4 Ej5 Total

Ejercicio 1. ( 20 puntos)

Calcular ∫ +∞

0

cos(x)dx

x2 + 4
·

Ejercicio 2.(20 puntos)
Sea m ∈ N con m > 0 y f : C \ {0} → C tal que

f(z) = zme
1

z .

1. Clasificar la singularidad de f .(10 puntos)

2. Sea γ : [0, 2π] → C tal que γ(t) = eit. Calcular
∫
γ
f(z)dz.(10 puntos)

Ejercicio 3.(20 puntos)

1. Definir función meromorfa. (5 puntos)

2. Probar el siguiente resultado:
Sea f meromorfa en Ω, f ∈ H(Ω\A) (A el de la definición de meromorfa). Si Γ es un ciclo en
Ω\A tal que IndΓ(a) = 0 ∀a /∈ Ω, entonces

1

2πi

∫
Γ

f(z)dz =
∑
a∈A

C1(a)IndΓ(a).(15 puntos)

Ejercicio 4.( 20 puntos)
Sea D = {z ∈ C : |z| < 1}, f ∈ H(D) tal que |f(z)| < 1− |z| para todo z ∈ D. Probar que f ≡ 0.
(Sug. usar el principio del máximo)

Ejercicio 5.(20 puntos)
Sea R ∈ R con R > 3 y DR = {z ∈ C : |z| ≤ R} ∩ {z = x+ iy ∈ C : x ≥ 0}.

1. Probar que la ecuación (z + 1)e−z = 2z − 2 tiene una única solución en DR. (8 puntos )

2. Probar que la ecuación (z + 1)e−z = 2z − 2 tiene una única solución en {z = x + iy ∈ C :
x ≥ 0}.(6 puntos )

3. Probar que la solución hallada es un número real.(6 puntos )


