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Curso: Funciones de variable compleja.

EXAMEN DE DICIEMBRE DE 2018. DURACION: 3 HRS.

No. Examen Apellido y nombre Cédula Firma

[PARA USO DOCENTE
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Ejercicio 1.(40 puntos)
Sea Sg(t) = Re" con t € [0,7/2] v v la curva Sk compuesta con los segmentos [0, R] y [Ri,0]
orientada en forma antihorario.

iz2
1. Caleular [ {_zdz. (15 puntos)

2. Probar que |eiz2| < 1 para todo z en el primer cuadrante y deducir que

eiz
1f dz=0 (1 tos).
Rl)r—{-lm/5<R1+Z4Z 0 (10 puntos)

2y 2
3. Calcular 0+°° %dt. (15 puntos)

Ejercicio 2.(25 puntos)
Sea m € N, m > 0.

1. Probar que la ecuacién
—Zz

2
tiene m soluciones en {z € C: |z — 1| < 1}. (15 puntos)

e

(z—1)™ =

2. Probar que si « es solucién de la ecuacion, entonces @ también es solucién de la ecuacion. (6
puntos)

3. Probar que si m es impar entonces por lo menos una de las soluciones halladas en 1. tiene
que ser real. (4 puntos)

Ejercicio 3.(35 puntos)

1. Probar el siguiente resultado:
Estimativas de Cauchy. Sea f € H(2) y D(a,r) C Q. Si |f(z)| < M para todo z € D(a,r)
entonces, para cualquier p < r y todo n € N se cumple que

Mn!
@)l < =25 (15 puntos)

2. Probar que si f € H(C) y estd acotada entonces es constante. (10 puntos)

3. Probar que si f € H(C) y lim,_,, f(2) = 0 entonces es constante. (10 puntos)



