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Otro enfoque para la Igualdad




Otra Caracterizacion de =’

Hasta ahora usamos la convencion de interpresamélolo
=‘ como la relacion de identidad en cada estructutdra
alternativa es caracterizar el simbolo =*' a trales
axiomas:

1. 0Xx (X =" X)

2.0x 0y (x=y - y=Xx)

3.0x0Oydz (x=yly='z-5x=2)

4. le...Danyl...Dyn(kk);i ='y) - (X X)=" (Y. V)
Dxl...Danyl...Dynl(<_< Xi =" Yi) - P(Xq... %) - O(Yq...Y,)

Obs 14 son esguemas de axiomas
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Propiedades de los Axiomas

e Siuna estructurM es modelo de 11, 12, 13 entonces la
relacion que interpreta el simbolo =* es de egevak.

e |4 exige ademas que la relacion se&a®ruencia con
respecto a todas las relaciones definibles en glukge.

e Sl interpretamos a = como la identidad, se demuestra:
Para toda estructuM |= {I1, 12, 13,14}
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ldentidady Deduccion Natural

Los axiomas I1 a |4 se pueden incorporar como
reglas de derivacion (ts, r L Term) :

t,='s;....1,='s,
RI1 RiI4

=1 tt,,..t/z,...2 ] = t]sy,...5/ 24,...2,]
t='s (tCDTERM)
RI2
s='t t,='s; ... t.='s, & [t,...t/ z,...2,]
RI4(*)
=i o='r ¢ [sy,...5/ 24,...2,)
‘ RI3 (*) si t,s;libres para z,en¢ 1=1..n
=T (¢LUFORM)
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ldentidad y Deduccion Natural

(1)

Sea L un lenguaje de tipo s, 5 &,..,8, ; K>.
Entonces los axiomas 14 se pueden derivar de:

t,='s; ... taj:‘saj

fi(ty,...ty) = T (S1,...S4)

RI4" paraj=1,.m

tlz‘Sl t”:‘Sn PI (tl’trl)
P (S¢---Sy)
prueba: induccion en TERM y en FORM

RI4 parai=1,..n
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Ejemplos




1. El lenguaje de la Identidad

Tipo del lenquaje <-; -; 0>
Alfabeta simbolo de predicado =

e Las estructuras de este tipo son de la forma <A>vy
satisfacen I1, 12, 13, 14 .

» Estas estructuras son tan simples que solo pueden
expresarse nociones de cardinalidad sobre ellas. Por
ejemplo:

A =0 O (U yi2y)  (001)
M |=A,ssi |M| tiene por lo menos n elementos

_ un = DyO Dyn ([k ¢j yi - yj) (n>0 )
M |=H, ssi |[M]|tiene alo sumo n elementos
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2. El lenguaje de la Aritmética

Tipo dellenquaje<-;: 2,.2.1; 1>

Alfabeta simbolo de predicado =', simbolos de funcioh,§,
simbolo de constante O

Definicion [estructura de Peano]

Una estructura de Peano es un modelo de las fGmula
* Ox=(0=" S(x))

« Ox Oy (S(x) ="S(y)- x=y)

e [Xx (X+0="X)
« Ox Oy (x+S(y) =" S(x+y))
« Ox (x*0="0)

o [x Oy (X*S(y)) =" (X*y) + X
* ¢(0) OOX (d(X) - ¢ (S(x))) - Ux d(x)
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3. El lenguaje de los POSets

Tipo dellenquaje<2; -;0>
Alfabetao simbolos de predicado =,

Definicion [conjunto parcialmente ordenado]

Un conjunto parcialmente ordenado (POSet) es un
modelo de las siguientes formulas:

X (X<X)
Xy (XSydysXx o X="Yy)
xUy Oz (x<yldy<z - x<2)
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4. El lenguaje de los Grupos

Tipo del lenquaje<-; 2,1;1>

Alfabeto simbolo de predicado =', simbolos de
funcion . "1, simbolo de constante ¢

Definicion [grupo]

Un grupo es un modelo de las siguientes formulas:

o [Ix Oy Oz (X.y).z = X.(y.2)

X (X.c=" X Dgx— X)

X (X.xt="¢c Oxix="¢0
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