
Universidad de la Rep�ublica - Facultad de Ingenieria. -Tecn�ologo Mec�anico
Matem�atica 1 - Pr�actico1- Matrices.

1. Dadas las matrices

A =

�
1 2 �1
�1 0 �3

�
, B =

0@ 1 2 3
2 4 6
1 2 3

1A , C =

0@ 1 �1 1
�3 2 1
�2 1 0

1A , D =

�
�2 �1
1 2

�
;

E =

0@ 1 �1
�3 2
�2 1

1A :
Calcular cuando sea posible: A:B; B:A; B:C; C:A; (A:D):E; A(D:E); A:E+B; E:A+B; C2+B;
E:A+B:

2. Escribir una matriz: A 2M3x3 sim�etrica, B 2M3x3 antisim�etrica, C 2M3x3 triangular superior,
D 2M3x3 triangullar inferior, E 2M3x3 diagonal.

3. Considere las matrices A =

�
2 �
3 4

�
; B =

�
2 3 1
0 �1 0

�
; C =

0@ a a2 + 2 5
�3a2 1 �1
5 �1 0

1A :
(a) Determinar � para que la matriz A sea sim�etrica. Continuar trabajando con el valor de �

hallado.

(b) Calcular Bt; A:B; (A:B)t; Bt:At:

(c) Determinar At:Bt:

(d) Determinar a para que la matriz C sea sim�etrica.

4. Dadas A =

�
1 2 �1
�1 0 �3

�
y B =

0@ 1 2 3
2 4 6
1 2 3

1A escribir At y Bt:

(a) Una matriz A se dice sim�etrica , A = At. Probar que B = A+Ates sim�etrica para toda
A 2Mnxn:

(b) Una matriz A se dice antisim�etrica , At = �A. Probar que C = A� Ates antisim�etrica
para toda A 2Mnxn:

(c) >Hay alguna matriz sim�etrica y antisim�etrica a la vez?

(d) Probar que toda matriz A se puede escribir como la suma de una matriz sim�etrica m�as una
antisim�etrica.

5. Investigar si las siguientes a�rmaciones son verdaderas o falsas.

Demostrar en caso de que sea verdadera y proponer un contraejemplo en caso de ser falsa.

(a) (A+B)2 = A:A +2A:B+ B:B:

(b) (A+B)(A�B) = A:A�BB:

5. Sea A =

�
1 2
3 6

�
encontrar una matriz B2x2 no nula tal que el producto de A:B resulte la

matriz nula.
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6. Una matriz cuadrada A se dice idempotente si A:A = A:

(a) Probar que

0@ 2 �2 �4
�1 3 4
1 �2 �3

1A es idempotente.

(b) Probar que si A:B = A y BA = B entonces A y B son idempotentes.

(c) Probar que si A es idempotente entonces An = A para todo n > 0, n 2 N:

7. Dadas las matrices A =

�
2 �2
�1 3

�
y B =

0@ 6 �2 �3
�1 1 0
�1 0 1

1A :
(a) Calcular la matriz inversa de A y resolver A

�
x
y

�
=

�
1
1

�
.

(b) Calcular la matriz inversa de A y resolver A

0@ x
y
z

1A =

0@ 1
1
1

1A :

8. Considere las matrices A =

0@ 1 1 1
3 5 4
3 6 5

1A y B =

0@ �2 0 1
0 1 1
�3 �1 0

1A :
(a) Calcular la matriz inversa de A:

(b) Resolver AX � 2I = B:

9. Si A y B son dos matrices invertibles de n � n entonces A:B e invertible y se cumple que
(A:B)�1 = B�1:A�1.

10. Investigar si las siguientes a�rmaciones son verdaderas o falsas justi�cando la respuesta(en caso
verdadera demostrar y en caso falsa dar un contraejemplo).

(a) Si A es invertible (A�1)�1 = A:

(b) Si A es invertible y k 6= 0 (kA)�1 = 1

k
A�1.

(c) Si A es invertible entonces At es invertible y (At)�1 = (A�1)t:

(d) Si A y B son dos matrices de n� n invertibles entonces (A+B) es invertible.
(e) Si A2 = 0 entonces In �A es invertible.
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