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En los siguientes ejercicios, se considera el conjuntoMn×n(R) de las matrices de n filas y n columnas con co-
eficientes en R. Pensando en dichas matrices como n-uplas ordenadas de columnas de tamaño n× 1, podemos
identificar aMn×n(R) con (Rn)n = R

n×n, y ası́ considerar sobreMn×n(R) la métrica euclı́dea de R
n×n.

1. Demuestre que la función determinante det : Mn×n(R)→ R y las función ϕ : Mn×n(R)→Mn×n(R) dada
por ϕ(A) = A ·At son continuas (donde At denota la traspuesta de A). (2 puntos)

2. Sea G(n,R) el subconjunto deMn×n(R) formado por las matrices invertibles. Demuestre que G(n,R) es
abierto enMn×n(R). (1 punto)

3. Sea O(n,R) el subconjunto de Mn×n(R) formado por las matrices ortogonales, es decir, aquellas A ∈
Mn×n(R) tal que A es invertible y A−1 = At . Demuestre que O(n,R) es cerrado y acotado. (2 puntos)
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