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Producto escalar y vectorial

. Calcular producto escalar, vectorial, norma y angulo de los siguientes vectores:

(a) u=(3,1,1) yv=(-1,2,1)
(b) u=(2,-1,1) yv=(1,-2,5)
(¢) u=(1,1,0) y v = (1,0,0)

(d) u= (%’_Tl’%l) yv=(-121)

. Calcular la distancia entre puntos A y B
(a) A=(3,-1,2) y B=(0,0,2)
(b) A=(2,1,1)y B=(1,1,3)

. Hallar un vector de norma 1 que sea perpendicular a u y v

(a) U= (1727 73) yv= (27 7153)

(b) u=(2,-1,1) y v=(3,0,1)

. Resolver los siguientes problemas utilizando producto vectorial

(a) Sabiendo que tres de los vértices de un paralelogramo son los puntos A = (1,1,2), B = (1,1,4) y C = (3,3,6),

hallar el area del mismo.

(b) Mostrar que los puntos A = (1,1,5), B=(4,7,6) y C = (2,9,5) y D = (—1, 3,4) son vértices de un paralelogramo
y hallar su &rea.

(c¢) Calcular el drea del tridngulo de vértices: A = (1,1,—1), B=(1,2,0) y C = (1,0,1).
(d) Se considera un tridngulo ABC que es rectdngulo en A, siendo A = (3,0,1), B = (6,—4,5) y C = (5,3,a). Hallar
a y el area del triangulo.

. Hallar la ecuacién cartesiana del plano que pasa por el punto A y es perpendicular a 77
(a) A=(2,1,-1) yii=(-1,1,3)

(b) A=(1,2,-1)yi=(4,-1,2)

. Hallar la ecuaciéon cartesiana del plano en los siguientes casos:

(a) Pasa por A = (1,1,1) y tiene vectores directores v = (2,—1,3) y u = (4,6,2)

(b) Pasa por A =(2,1,0) y tiene vectores directores v = (—1,—1,2) y u = (2,—1,—1)
(c¢) Contiene a los puntos A = (1,—1,1), B=(2,2,-1) y C = (1,0,1)

(d) Contiene a los puntos A =(2,-1,3), B=(1,-1,-1) y C =(1,2,-1)

. Determinar los valores de a para que la recta r y el plano 7 sean paralelos.

. _Jr+y+22=2

(a) 7r)m+ay+2az—4yr—{$+2y_223
r=14+2A
(b) Max —y+z=-1lyr=4 y=3A
z=—A

. Probar que las siguientes rectas son perpendiculares

(a) r = r+y—32—1=0 s — 2r+y+22+5=0
T \22-y-9:-2=0Y°" 2w —2y—24+2=0

(b) T{2m+y—4z+2:0 y s= yx—:—12++2?f\)\
dr—y—52+4=0 L —1—6)
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9. Probar que los siguientes planos son paralelos y hallar la distancia entre ellos

(a) m)r—2y—22=12y m)r —2y—22=06

(b) m)2x — 3y + 62 =14y mo)da — 6y + 122 = —21

10. Estudiar las posiciones relativas de las siguientes rectas

r=1-—X
(a) r= y:—2—)\ys:{§;3y__ﬁ
z=1-3\ -
z=14+2X _
o) r=q v=2 ys={tTVZ0
z=1+1X y—2=

11. Estudiar las posiciones relativas de la recta y el plano

r=142\
(a) m:—x4+3y+22+5=0yr=qy=1+2A
z=1-—2)\
r=-1-—2A
(b) m:22 —3y+z2+1=0yr= y=—A
z=—2A

12. Estudiar las posiciones relativas de los siguientes planos

r=14+A
(a) m:z+y+z2z=0ym:qy=1—-A+u
z=1—p
r=14+3+pu r=1+A+2u
b) m:qy=14+3A—pym:Sy=1+2 44
z=1—-p z=14+2AX
13. (a) Hallar el valor de a para que las rectas r = 2z -y=a § = ry=2 se corten
’ paraq z—|—2y:3y x+22=3 ’

(b) Para el valor hallado de a en la parte anterior, determinar la ecuacién del plano que contiene a r y a s

14. Calcular la distancia del punto @ a la recta r o plano 7, segin corresponda

() Q=(1,-23)ym)2z+y+z2=1
(b) @ =(1,3,5) y 7 el plano que pasa por el punto P = (—1,1,7) y es perpendicular a 7 = (—1,1,—1)

T =54+2\
(¢) @ =(4,—1,5) y 7 el plano determinado por T'= (1,3,1) y r=¢ y=2— A
z2=—=T+A
. _Jx+2z=-2
@ Q=(Lnyr={"*]
=243\
(e)Q:(1737_2)y’r: y:_1+>\
z=1-=2\

15. Probar que la recta r es paralela al plano m, y hallar la distancia entre ambos

) o e _Jx—y=0

(a) m:z+y—22 5—0yr—{x_zzo
r=1-3X
(b) m:z+3y=0yr=< y=2+2A
z=1-2AX
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. z=0 . y=20
16. Probar que la recta r = {Sy t,—0YS= {Qx _ ,_ghose cortan y hallar un plano que contenga a s y sea paralelo

ar.

17. Dadas las rectas

_Jr+y—2=0 ] ] ] _ 3
r—{ vt =T y § que pasa por los puntos (2,—5,1) y (2,—5,0)

hallar un punto A en r y un punto B en s, de tal forma, que el vector AB sea perpendicular a ambas rectas.
Calcular la distancia entre r y s.

18. Se consideran las rectas r y s de ecuaciones respectivas:

_{x+3y+4z—6:0y8_ xy:__llii)‘
20 +y—32+2=0 L —9_3)

(a) Estudiar la posicién relativa de r y s.
(b) Determinar la recta que corta perpendicularmente a 7y s.

(c) Calcular la distancia entre 7 y s.

19. Sean u y v dos vectores del espacio

(a) Hallar |jv|| sabiendo que el angulo entre u y v es 7, ||ul| = 3 y que (u — v) es perpendicular a u

(b) Hallar [lv|| y |lu + v|| sabiendo que el 4ngulo entre u y v es %, |lul| = 3 y el dngulo entre (u+4v) y ues

(¢) Hallar ||ju x v|| sabiendo que |jul]| = 10, ||v]| =2y < u,v >= 12



